5 ]0 2 )عه 8 | 120 


اناا 


وزارة التربية الوطنية لقا الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2015 
الشعبة: رياضيات 

اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الأو 
التمرين الأوّل: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (2/,ثر,:0). 
نعتبر النقط (4)1;5;4 » (8)10:4:3 › (4:3:5)© و (12)0:4:5. 
1 أ) بيّن أنّ النقط 4, » 8 و0 ليست في استقامية. 
ب) بيّن أنّ النقط 4 » 8 » ) و( من نفس المستوي. 
ج) استنتج أنّ النقطة 2 هي مرجّح النقط 4 ٠‏ 8 و0 المرفقة بمعاملات يُطلب تعيينها. 
د) عيّن إحداثيات النقطة £ نظيرة النقطة 4 بالنسبة إلى النقطة (1. 
ه) اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (7) المحوري للقطعة [ 4 ]|. 
62 عيّن (۳) مجموعة النقط 14 من الفضاء حيث : |31/21 - 3125| = | 211€ + 218 - 2314| . 
| 3) أ) تحقق أن النقطة (5)1:8:10 تنتمي إلى المستوي (9) . 
ب) المستقيم (710) يقطع (۲) في النقطتين © و ۸1. 
حدّد طبيعة الرباعي 40/177 » ثمّ احسب مساحته. 
4) (۸) المستقيم الذي يشمل النقطة (7 ويعامد المستوي ( 4/2). 
أ) بيّن أنّ الشعاع 40 ناظمي للمستوي ( ٤#‏ 4). 
ب) تحقق أنّه من أجل كل عدد حقيقي £ ٠‏ النقطة (1+ 2/:5 - 34:4) 27 تنتمي إلى المستقيم (۸). 
ج) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي ٠ ٤‏ حجم المجسم 01777 3/4 هو (4)< حيث ممه 2|/|./14 - (4)< 
(0ة وحدة الحجوم). 
د) عيّن إحداثيات كل من النقطتين ,27 و ,ا من (8) اللّتين يكون من أجليهما ممه 20/3 = (4)ما. 


صفحة 1 من 6 


التمرين الثاني: (05 نقاط) 
ينسب المستوي إلى المعلم المتعامد والمتجانس («,#;0). نعتبر النقط 4 » 8 »> © ٠‏ 27 و[ لاحقاتها 
على التركيية 1ک رة 4 FÎ‏ ع o‏ ع eG TESÎ‏ 
1) أ) مثل النقط 4 » 8 » © » 8 و1 في المعلم(«,0:4). 
ب) عيّن النسبة وزاوية للتشابه المباشر الذي مركزه 8 ويحوّل النقطة 4 إلى النقطة © . 
2 عيّن ج2 لاحقة النقطة © مركز ثقل المثلث 486 . 


3) أ) اكتب على الشكل الجبري العدد المرقب ‏ -2. 


,2¬ ورد 
ب) استتتج أن المستقيمين (AH)‏ و(80) متعامدان. 
ج) بيّن أن ٨#‏ هي نقطة تلاقي ارتفاعات المثلث 48٣‏ . 
4) بيّن أنّ النقط 6 ٠‏ 75 و 7 في استقامية. 
5) (10) مجموعة النقط 14 من المستوي ذات اللاحقة 2 حيث: 0/5616 -2+1+1 مع € 6. 
أ) بيّن أن النقطة 4 تنتمي إلى المجموعة ('1). 
ب) عيّن طبيعة المجموعة ('1) مع تحديد عناصرها المميّزة. 
ج) أنشئ المجموعة ('1). 
د) تحقّق أن النقطتين 8 و © تنتميان إلى المجموعة ('1). 
التمرين الثالث: (04 نقاط) 
1 أ) عيّن حسب قيم العدد الطبيعي 7 » باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7. 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد | 2015 + 19541962- 1054| د 
2 أ) بيّن أنَ 89 عدد أوّلي. 
ب) عيّن كل القواسم الطبيعية للعدد 7832. 
ج) بيّن أنّ العددين 981 و 977 أوّليان فيما بينهما. 
3( × و ر عددان طبيعيان غير معدومين قاسماهما المشترك الأكبر هو 2. 
31528- ر فير 
عيّن × وبر علما آن: 0 
4) > » 5 وء أعداد طبيعية غير معدومة حيث © أوّلي مع ط وه أولي مع ©. 
أ) باستعمال مبرهنة بيزو » برهن أنّ © أوّلي مع 5<©0. 
بْ) باستعمال الاستدلال بالتراجع» أثبت أنّه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ١ء PGCD(a;b")=1‏ . 
(يُرمز ۶۴6٤۳2‏ إلى القاسم المشترك الأكبر.) 
ج) استنتج القاسم المشترك الأكبر للعددين 19621954 و1954!1762. 


صفحة 2 من 6 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
كر الدالة المعرّفة ب :  )0(=1‏ » ومن أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]مم+:0[ » ×1۸ 2< -1- (د)ر. 
(م©) منحنى الدالة ر الممثل في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (ز,0:1). 

1 أ) ادرس استمرارية الدالة كر عند 0 من اليمين. 


Xx‏ مجتىعر 


2 أ) احسب (×) ر اا . 
0+ جر 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الدالة ر » ثمّ شكّل جدول تغيراتها. 
3 أ) بيّن أن المعادلة 0= («)/ر تقبل حلاً وحيدا © في المجال ]ه+;0]. 
ب) تحقّق أنّ 1,532 > © > 1,531 
4) نعتبر الدالة ج المعرّفة على 8 ب : (||)ثر =(×)ع. 
( +©) المنحنى الممثل للدالة ع في :يقن المتعلم ( رر 
أ) ادرس شفعية الدالة ع . 
ب) أنشئ المنحنى [ ي©) على المجال [2:2-]. 
5) باستعمال المكاملة بالتجزئة » عيّن الدالة الأصلية للدالة ده[ .جا المعرّفة على المجال ]ه+;0[ » 


00 


والتي تنعدم من أجل القيمة 1. 
0 
6 عدد حقيقي ينتمي إلى المجال [:ه:0[ . نضع :له (<)/ | =(۲) ۴ . 
1 
أ) اكتب العبارة (1) ۴ بدلالة + ويه. 
E. 3‏ 57 
E O TE‏ لعفت ا 
ج) احسب ر س 
7 7# عدد حقيقي ينتمي إلى 5 ]0;2[ . 
(5)70 مساحة الدائرة ذات المركز المبدأ 0 ونصف القطر 72. 
نفرض أن مساحة الحيّز المستوي المحدّد بالمنحنى )غ ه حتامل.محور آلقواصة:والسيتقيمية لين 
معادلتيهما على الترتيب: »@-=× و »=× » هي: .لك حيث: 122 )62+ ته )د د 
( 12 وحدة المساحات). 
أ) عيّن القيمة المضبوطة للعدد 7# حتى يكون 2 = (5)72. 
ب) علماً أن 3,142 > 7 > 3,140 أعط حصرًا للعدد 7#. 


صفحة 3 من 6 


التمرين الأوّل: (04 نقاط) 
عيّن الاقتراح الصّحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثلاثة » في كل حالة من الحالات الأربع الآتية » مع التعليل. 


1 
1) الحد العام للمتتالية العددية ( ,,ة) المعرّفة ب: 3= وا ومن أجل كل عدد طبيعي 7» 3+ ا و هو: 


1 n+] 3 1 4 8 ع‎ 
‘ty -( 55 ب) ( )3= ج(‎ ٤ Up 4]ه-‎ +6 0 


2) المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس. مجموعة النقط 14 من المستوي» ذات اللاحقة 2؛ حيث 
3 -1-11-ج| هي: أ) دائرة نصف قطرها 3 ولاحقة مركزها 1+1. 
ب) دائرة نصف قطرها 3 ولاحقة مركزها 1-7. 
ج) دائرة نصف قطرها 3 ولاحقة مركزها 7+ 1-. 
3 © » م8» » وك أعداد طبيعية غير معدومة وأصغر من أو تساوي 9. 
abcd‏ عدد طبيعي مكتوب في النظام العشري. 
من أجل كل الأعداد ۾ » 5 » » و ك : يكون العدد 2560 يقبل القسمة على 11 إذا وفقط إذا كان: 
أ) العدد (4 -ء + ط -ه) يقبل القسمة على 11. 
ب) العدد ( + ء+ 8+ ه) يقبل القسمة على 11. 
ج) العدد 0# المكتوب في النظام العشري» يقبل القسمة على 11. 
4) الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس. مجموعة النقط 14 من الفضاء ذات الإحداثيات (7;/;×) حيث 


وباك و 
6 : 
;teR;(# eR‏ لد أب اح بر هي : أ) المجموعة [ك! حيث (3-:4)1:2 . 
6k‏ -— 4 +3-= جع 


ب) المستقيم الذي يشمل النقطة (3-;4)1;2 ال شعاع توجيه له. 
ج) المستوي الذي يشمل النقطة (3-:4)1:2 و (1-:2-:7)3 شعاع ناظمي له. 
التمرين الثاني: (05 نقاط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2 التالية: 
3[2+8-0/-22-2)1 (لاحظ أنّ: 25 +4 - )1+3( 
المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد والتجافن (/دريد؟6 ). 


4 و 8 نقطتان من المستوي ٠‏ لاحقتاهما على الترتيب: [ 3/+1)1 + [3/-1) - ,2 و 24= و2 . 


صفحة 4 من 6 


R21 8 عه‎ 2 0 | 5 


ااا 


ج) استنتج القيمة المضبوطة لكل من العددين و0 وص 
3 أ) حل » في مجموعة الأعداد الصحيحة » المعادلة ذات المجهول (رز×) التالية: 1= ر2 -×7. 
ب) بيّن أنّه إذا كانت الثنائية (رز×) من الأعداد الصحيحة » حلا للمعادلة 12= 24y‏ - ×7 فإن × يكون 
مضاعفا للعدد 12. 
ج) استنتج كل الثنائيات (مرود) من الأعداد الصحيحة » حلولا للمعادلة 12= ر24 -×7. 


د) عيّن مجموعة قيم العدد الطبيعي ” التي يكون من أجلها العدد )z(”‏ عددا حقيقيا سالبا تماماً. 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
الفا تسوب إلى المعلم المصافة الجا ( 122,8 
نعتبر النقطتين (4)2:0:0 و (1-;5-;1-)8 . 

(۸) المستقيم الذي يشمل النقطة 4 و (1-;1;2-)⁄ شعاع توجيه له. 


x= -3- 14‏ 
(42) المستقيم المعرّف بالتمثيل الوسيطي التالي: )16R(‏ 2+2=ر 
71+31 -ج 


(4) المستقيم الذي يشمل النقطة 8 و (7)2:5:3 شعاع توجيه له. 
1) بيّن أنّ المستقيمين (۸) و (42) يتقاطعان في النقطة © يُطلب تعيين إحداثياتها. 
2) بيّن أنّ المستقيمين (41) و (4) ليسا من نفس المستوي. 
3 أ) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستوي (©) الذي يشمل المستقيمين (,۸) و(ر۸). 
ب) استنتج أن 0 = 8- ج2 + ر3 + ×4 هي معادلة ديكارتية للمستوي (©) . 
ج) تحقّق من أنّ النقطة ٤‏ هي المسقط العمودي للنقطة 8 على المستوي (©). 
4) أ) بين أنه توجد نقطة وحيدة 7 من المستقيم (4) وتوجد نقطة وحيدة 2 من المستقيم (42) حيث تكون 
النقط 4 » 7 و72 في استقامية؛ يُطلب تعيين إحداثيات النقطتين 7 و (. 
ب) بيّن أنّ النقطة 7 هي منتصف القطعة [42]. 
5) النقطة > مرجح الجملة المثقلة ((8:1(,)1:2)! والنقطة © المسقط العمودي للنقطة ع على 
المستوي (©) . 
أ) بيّن أنّ النقطة © هي مرجح النقط 4 › © و ( المرفقة بمعاملات يُطلب تعيينها. 
ب) استنتج إحداثيات النقطة 6. 


صفحة 5 من 6 


5 1 0 02م هم R22‏ 1 


ااا 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1 
كر الدالة المعرّفة ب : 0 -(0)/ ومن أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]6:0[ » *1(63-*) -(*«) ر. 
)€( المتحنى الممثل للدالة ر في المسثوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجائس (ز,0:1). 
1( ادرس استمرارية الدالة 4 عند 0 من اليسار. 
لكلا ا دخ کر اا کی 
9 اخ کس lim‏ > نح فسر النتيج يأ. 
× 0جتكير 
3 ) احسب (×) ر صا . 
ھج 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الدالة ر » ثم شكّل جدول تغيّراتها. 
4 أ) بين أن 0-[د- (+«)/ ]| سنا . 
ممجير 
ب) استنتج أَنّ المنحنى [م©) يقبل مستقيما مقاربا مائلا (4) بجوار 0-» يُطلب تعيين معادلة له. 


5) ع الدالة المعرّفة على المجال |6:0-| ب : سلب زم 


3 
أ) احسب (×)ع نا . 
0× 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الدالة چ ثم شگل جدول تغيراتها. 
6( أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]0:0[ 2 بو )ار 
ب) استنتج وضعية المنحنى [ م©) بالنسبة إلى المستقيم (۸). 
ج) أنشئ المنحنى )€( 
7( (ررلة) المتتالية المعرّفة ب : 3-= و» ومن أجل كل عدد طبيعي 2 » (ررلة) كر = )برا . 
أ) بين أته من أجل كل عدد طبيعي 7 ٠‏ 0 > ,/1. 
ب) حدّد اتجاه تغيّر المتتالية ( »). 


ج) بيّن أنّ المتتالية ( ») متقاربة » ثم عيّن ,,/ه هنذا . 


ممدجمىر 
8) 7# عدد حقيقي. رر الدالة ذات المتغيّر الحقيقي × المعرّفة على المجال |6:0-| ب : 
1 
دوم - hy, (x)= xe*‏ 


أ) احسب (×) ر۸ حيث ,,'7 هي الدالة المشتقة للدالة با . 
ب) باستعمال المنحنى [ م ©) ء ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 72 » عدد حلول المعادلة 
)ا 


صفحة 6 من 6 


الإجابة النموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 
اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: رياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 
١‏ ' 
الموضوع الأ عناصر الإجابة 
ر | مجزاة | مجموع 
DEES‏ چ کک 
١.1‏ -النقط 4 » 8 و ١‏ ليست في استقامية لأن (2;1-;3) 4€ ×(1-;1-;9) 208 


5 
e‏ إذاً نسبة التشابه المباشر ر 3 زاوية له. 


E‏ 58-207 هو عدد تخيلي صرف إذاً المستقيمان (4۸1) و (80) متعامدان. 


0000 - بس‎ ES 
اوهو کان ضر ومنه (40) ل (857) ؛ بما أنّ ارتفاعات‎ 0 55 
H >8 


مثلث تتلاقى في نقطة واحدة فإنَ ٨1‏ هي نقطة تلاقي ارتفاعات المثلث ©48 . 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 ٠‏ 
اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: رياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 


تابع للموضوع الأول 


4. 2 وهو حقيقي لك إذن النقط ©» 27 و7 في استقامية. 


2 0 9 عدد أرّلي لأنه لا يقبل القسمة على 2 753 و89 < 1 


چ امال کار اليبس ا تحلیل 981 نجد 1 - (977 62707 


س س بچ ا د س e‏ 


3 7832- 2ابر- e‏ = ار ام إذاً 
ل 


٤ pgod (981%* ,28[ =1 e جا 5 ؛‎ 


من 4. أ ينتج 4 _ (2× 972: 1954 98( god‏ م 21954 5 1 09054 020 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 
اختبار في مادة: الرباضيات الشعبة: رياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 


تابع للموضوع الأول 


eT .5‏ هي الدالة الأصلية للدالة ×1 ”× جد على المجال 


a 0 1 +]‏ أجل القيمة 1. 


3 
71 


ب - علما أنّ 3,142 > 7 > 3,140 و 1,532 > © >1,531 نجد: 1,346 > :7 > 1,344. 


(الموضوع الثاني) 


التمرين الأوّل: (04 ا ١‏ ا ا 


تابع للإجابة الدموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 
اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: رياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 


5 أ- (80(/)۸6) حسب طالی e‏ 6 


lim‏ ل n [/(*)- x|= lim E‏ ست 


4140 f عم‎ ¿tکج0f-‎ 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 
اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: رياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 


تابع للموضوع الثاني عناصر الإجابة 


6. -من أجل کل × من ]0:-[ء 1 > (بد)ج >0 معناه 0 > (بد)م > ×+ 


سب ل م سس O PP‏ 


إذا كان ]0;1[ :7 فإن المعادلة 0= (×) ر تقبل حلا وحيدا في المجال [-٠0;0]‏ . 
إذا کان ]+;1] نب [0:-[ع فإن المعادلة0 = (×) ,۸ لا تقبل حلا. 


ملاحظة: تقبل وتراعى جميع الطرق الصحيحة الأخرى مع التقيد التام بسلم التنقيط. 


